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Aufgabe 1 (lokale Ringe). Welche der folgenden Ringe sind lokal?

1. Z/(5)

2. Z/(25)

3. Z/(55)

4. Z/(125)

5. Z(5)

6. Z5

Aufgabe 2 (Lokalisierungen). Welche linke Seite passt zu welcher rechten Seite?

Z5

{∑n
j=−n aj · T j

∣∣ n ∈ N, a−n, . . . , an ∈ F5

}
F5[T ](T ) {0}

F5[T ]T
{

a
b

∣∣ a, b ∈ Z, 5 - b
}

Z(5)

{
f
g

∣∣ f, g ∈ F5[T ], g(0) 6= 0
}

(F5[T ] \ {0})−1F5[T ]
{

a
b

∣∣ a, b ∈ Z,∃n∈N b = 5n
}

(5 · Z ∪ {1})−1Z F5(T )

Aufgabe 3 (Exaktheit). Welche der folgenden Funktoren sind exakt?

1. Q⊗Z · : ZMod −→ QMod

2. Q[T ]⊗Z · : ZMod −→ QMod

3. F5 ⊗Z · : ZMod −→ F5Mod

4. F5 ⊗F5
· : F5

Mod −→ F5
Mod

5. Z(5) ⊗Z · : ZMod −→ Z(5)
Mod

6. Z/(55)⊗Z · : ZMod −→ Z/(55)Mod

Aufgabe 4 (Zusammenfassung). Schreiben Sie eine Zusammenfassung von Ka-
pitel 3.1 (Lokale Ringe) und 3.2 (Lokalisierung von Ringen und Moduln); ori-
entieren Sie sich dabei an den folgenden Fragen:

1. Was sind lokale Ringe? Was ist Lokalisierung?

2. Wie passen Lokalisierungen/lokale Ringe mit der Anschauung zusammen?

3. Was sind grundlegende Eigenschaften von lokalen Ringen/Lokalisierungen?

4. Welche Beispiele fallen Ihnen ein?

keine Abgabe!


